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Σε πολλά πανεπιστημιακά συγγράμματα της Ευκλείδειας Γεωμετρίας αλλά και σχο-

λικά εγχειρίδια, όπου η Γεωμετρία δομείται με αξιωματικό τρόπο, αναφέρεται ως

«αξίωμα του Pasch» η ακόλουθη ιδιότητα: Αν μια ευθεία (ε) η οποία δεν διέρχεται

από κάποια κορυφή ενός τριγώνου ΑΒΓ τέμνει μια πλευρά του τριγώνου, τότε θα

τέμνει και μία δεύτερη  πλευρά του. Ο David Hilbert στο έργο του «Grundlagen der

Geometrie»  (1899)  αποδίδει  αυτήν  την  ιδιότητα  στον  Pasch  και  την  συμπερι-

λαμβάνει  στη δεύτερη αξιωματική ομάδα,  που περιλαμβάνει  τα αξιώματα δια-

τάξεως, τα οποία ορίζουν τη σχέση του «μεταξύ». 

Δεδομένου ότι ο Ευκλείδης στα «Στοιχεία» δεν κάνει καμία αναφορά σε πρόταση

ισοδύναμη  με  το  αξίωμα  του  Pasch,  αποκτά ιστορικό  ενδιαφέρον  το  ερώτημα

μέσα σε ποιο ιστορικό-μαθηματικό πλαίσιο καταλήξαμε στη θεμελίωση αυτής της

ιδιότητας, με ποιες γεωμετρικές έννοιες και με ποιες  γεωμετρικές ιδιότητες συν-

δέθηκε. 

Στην παρούσα διάλεξη θα προσεγγίσουμε ιστορικά αυτό το ερώτημα και θα δεί-

ξουμε ότι η θεμελίωση της σχέσης «τέμνεται» εντάσσεται στο πλαίσιο των προ-

σπαθειών που έγιναν το 19ο αιώνα για βελτίωση της Γεωμετρίας του Ευκλείδη και

εν γένει για μια αυστηρή αξιωματική θεμελίωση της Ευκλείδειας Γεωμετρίας και

συγκεκριμένα στην προσπάθεια θεμελίωσης βασικών γεωμετρικών εννοιών, όπως

της ευθείας και του επιπέδου. 
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